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1. (8 points) a/ Résoudrealgébriquemen(= sousformez + iy) dansC I' équationz? = 1 + i.

b/ Déterminemoduleetargumentde1 + 4, puisdesdeuxracinesdel’ équationz? = 1+ . Endéduire
la valeur(avecdesracinescariees)de cos T etdesin ~.

¢/ Enremarquantue(1+i)? = (—1—14)? = 24, endéduireles4 racinesdansC del’ équation:* = 2,
sousforme algébriqueet sousforme exponentielle et les repesenteisur le cerclede centreO et de
rayonv/2.

1 0 0
2. (8 points) R?* estmuni dela basecanoniqued &7 |0 | ,e | 1| ,e3 |0 p.Soity : R® — R?
0 0 1

définiepar: (&) = —5e7 +6e3, p(e3) = —e] +2¢3, p(e3) = 2€;. Donnerla matriceA dep dans
la basecanoniquede R?. Trouver valeurspropreset vecteurgpropresde A, diagonaliser4, calculer
A" pourn € N etexptA pourt € R.

3. (8 points) Soit : R® — R*, R® étantmuni de la basecanonique{e, e, e3 }, définie par
V(@) = & +&,9(E) = & + &,v(e) = & + &. Donnerla matrice B de ¢» dansla base
canoniquePourquoipeut-onaffirmer sanscalculsque B estdiagonalisabl@ A quoi voit-on immé-
diatemengue?2 estvaleurpropre? Déterminerntouteslesvaleurspropresde B (ontrouveral, —1,
et2). Montrerquelesvecteurgropresde B correspondara desvaleurspropresdistinctessontdeux
a deuxorthogonaux en déduireune baseorthonornée formée de vecteurspropres.Diagonalisen)
dansla baseorthonornéede R :
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CalculerB™ pourn € N etexptB pourt € R. N.B.: onrappellequela matricede passagel’'une
b.o.n.auneb.o.n.estorthogonaleet quel’'in versed’'une matriceorthogonaleestsatranspogée.




