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1. (3 points) Calculerla limite dela suitedetermegéńeral:����� �� � �
	 �
���������� � �� ���
� � � �� ������� ��������� � � � �"! �� � � �"! ������� � ����
�������
2. (3 points) Calculer #%$'&(*),+ �-/. 	10 (	 24365 #'7 � � � 2 !�98 $%7;: � 2 !4<6< = 2
3. (3 points) Donnerla valeurdel’int égrale.?> �+ @BADC*EGF 7�H� � H � = H
4. (8 points) SoientI/JLK , MBJLK , et soit N�O � O� � � + � � �"! �I ��� M .
On seproposedemontrerque #%$%&O ) 0�P N�O � . 	+ 2RQTS 	� � 2RU = 2a/ Montrerque . 	+ 2 QGS 	 � � 2 U ! � = 2 � � � �"! �I ��� M
b/ En déduireque . 	+ 2 QTS 	� � 2RU = 2 �

O� � � + � � �"! �I ��� M � . 	+ 2 QTS 	WV �� � 2RU �
O� � � + � � 2 U ! ��X = 2

Encalculantla sommedela suitegéoḿetrique

O� � � + � � 2 U ! � et enmajorant �� � 2 U par � , montrerqueYYYYY . 	+ 2RQTS 	� � 2 U = 2 �
O� � � + � � ��! �I ��� M YYYYY�Z �I � �\[ � �"! M

et endéduirela valeurde #%$'&O ) 0�P N�O
c/ Applications: donnerla valeurdeslimites: #%$%&O ) 0�P O� � � + � � �"! ��]� � � � � �� � �^ � �_ � �` �L�����
et #%$'&O ) 0�P O� � � + � � ��! �� �a� � � � � �^ � �` � �b � �c �d�����

T.S.V.P.



5. (8 points) On seproposededéterminer #'$%&� ) 0�P �e� , où ����� ���f � 	 � � ^ �g�����h� �jilkmon
a/ Montrerque #'7 �e�p� � #%7 � � _� �� � �
	 ��/#'7 � � _� �� � �
	 ��/#%7 ��
b/ On rappelleque

�� � �
	 � � � � �a� �"!� ; endéduireque #%$%&� ) 0�Prq � #%7 � � _� �� � �
	 ��/#'7 �ls � K , et doncque#'$%&� ) 0�P #%7 ����� � _ #'$%&� ) 0�P �� �� � �
	 ��/#%7 �� .

c/ On rappelleque #'$%&t ),+ Hu#%7,H � K ; il enrésultequela fonction HwvxyHB#'7,H , prolonǵeeparcontinuit́epar

la valeur0 en0, estcontinuesur z 0 tout entier, et quel’int égrale . 	+ Hu#%7,H = H aun sens.Calculercette

intégrale,à l’aide d’uneintégrationparparties,enremarquantque Hu#%7,H = H � H = � HB#'7,H � H ! .
d/ Exprimant . 	+ Hu#%7,H = H commelimite d’unesommedeRiemann,endéduireque #'$%&� ) 0�P �e�p�|{ .
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